
Calcul matriciel, limites et continuité
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Exercice 285. Déterminer les réels a et b tels que la fonction f définie sur R par

f(x) =

$

&

%

(x ´ 1)2 si x ă ´2
a si x = ´2

(2x+ b)2 si x ą ´2

soit continue sur R.

Corrigé 285. lim
xÑ´2
xă´2

f(x) = 9, donc a = 9.

lim
xÑ´2
xą´2

f(x) = (´4 + b)2, donc (´4 + b)2 = 9, puis ´4 + b = ˘3, puis b P t1, 7u.
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Exercice 286. Soit f une application de R dans R vérifiant, pour tout x P R,

|f(x)| ď | sin(x)|.

Cette application est-elle continue en 0 ?

Corrigé 286. On a |f(0)| ď | sin(0)|, donc f(0) = 0. Par ailleurs, lim
xÑ0
xă0

´ sinx = 0 et lim
xÑ0
xă0

sinx = 0, donc le théorème

des gendarmes permet de conclure que lim
xÑ0
xă0

f(x) = 0. De même, lim
xÑ0
xą0

f(x) = 0. Finalement, f est continue en 0.
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Exercice 287. Soit f : ]0 ; 1] ÝÑ R

x ÞÝÑ

?
1 + x ´

?
1 ´ x

sinx

. Peut-on prolonger f par continuité en 0 ?

Corrigé 287. On a
f(x) =

1 + x ´ 1 + x

sin(x)(
?
1 + x+

?
1 ´ x)

„
xÑ0

2x

x(
?
1 + x+

?
1 ´ x)

„
xÑ0

1

donc on peut prolonger f par continuité en 0 en posant f(0) = 1.
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