Interrogation n°16 - Sujet A

Exercice 1. Soit (a,f) € R?, f € F(R,R). Définir, a l'aide de quantificateurs, Passertion « lim f(x) = £ ».

r—a

Corrigé 1.
Ve>0,3In>0 YreR, (Jr—al<n=|f(x)—{ <e).
1 21
Exercice 2. Déterminer si la matrice A= |3 5 0] est inversible. Le cas échéant, donner l'inverse de A.
4 2 6
Corrigé 2.
=30 10 5
At=—| 18 -2 -3
14 -6 1
1 0 0
Exercice 3. Onpose A=| 1 -1 -1
-1 4 3
1. Déterminer J € M3(R) telle que A = I3+ J.
2. Calculer J3, et en déduire J™ pour tout n > 3.
3. Déterminer A™.
0O 0 0
Corrigé 3. .J=|1 -2 -1
-1 4 2
0 00
2.0naJ?= -1 0 0 et J®=0u,m) Ainsi
2 00
Ig si n=
A si n=1
g — 0 00
-1 0 0 si n=2
2 00
OMg(R) si n>=3

3. Puisque I3 et J commutent, la formule du bindme de Newton assure que :

A" = I3+ nJ + @J?
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